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 Soluţie 
 

1.  a)  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2
1 1 1

1
det

2
A a b c c a b a b c a b b c c a

b c a

 = + + = + + − + − + −  
 sau 

( ) 3 3 3det 3A a b c abc= + + − . 

b)  Deoarece ( )det 0A =  şi 0a b c+ + ≠ , rezultă a b c= = . 

c) Determinantul matricei sistemului 

2 1 2 2

2 2 1 2

2 2 2 1

a b c

c a b

b c a

−
−

−
 este o sumă de 5 termeni pari şi unul impar, 

deci este un număr impar şi, în consecinţă, nenul. 

2.  a)  Folosind relaţiile lui Viéte, se obţine  
1 2 3 4

1 1 1 1
0

x x x x
+ + + = . 

b)  Notând  2x t=   obţinem ecuaţia   2 5 5 0t t− + = ,  cu soluţiile  1, 2
5 5

0
2

t
±= > ,  deci ecuaţia iniţială are 

toate rădăcinile reale. 

c)  Dacă  ( )grad 4g > ,  atunci  
( )
( )lim

x

g x

f x→∞
= +∞ ,  dar din ipoteză rezultă    

( )
( )lim 1

x

g x

f x→∞
≤ ,  contradicţie. 

În consecinţă,  ( )grad 4g ≤ .  Din ipoteză deducem că  { }1, 2, 3, 4k∀ ∈ ,  ( ) ( ) 0k kg x f x≤ = ,  deci 

( ) 0kg x = ,  de unde rezultă  ( ) 0kg x = ,  adică  g a f= ⋅ ,  cu  a ∈ .  Înlocuind în relaţia din enunţ, 

obţinem că  1a ≤ .  Aşadar, soluţiile sunt polinoamele   g a f= ⋅ ,  cu  [ ]1,1a ∈ − . 

 
 


